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Abb.  L11:  Die  Fläche  A   der  Aufgabe

Berechnen  Sie  den  Schwerpunkt  der  Fläche  A,   die  durch  die  Funktion  y = f (x)
und  die  xAchse  begrenzt  wird,  aus  der  ein  Halbkreis  mit  Mittelpunkt  im  Koor
dinatenursprung  und  Radiuses  r  herausgeschnitten  wird  (0  < r  ≤ 3.4)
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Flächenschwerpunkt:  Flächenschwerpunkt:  Lösung  1Lösung  1

Abb.  L12:  Die  Fläche  A   zwischen  der  Funktion  y = f (x)  und  der  xAchse

f x  = −
x2

4
 4,       S1 = −4, 0 ,       S2 = 4, 0

AP = ∫
x=−4

4

∫
y=0

f x

dy dx = 2 ∫
x=0

4

∫
y=0

−
x2

4
 4

dy dx = 2 ∫
0

4

− x2

4
 4  dx =

64
3

 (FE)

52 Ma 2 –  Lubov  Vassilevskaya



  

xS P
=

1
A ∫

x=−4

4

∫
y=0

−
x2

4
 4

x dy dx =
3

64 ∫
x=−4

4

x dx ∫
y=0

−
x 2

4
 4

dy =

yS P
=

1
A ∫

x=−4

4

∫
y=0

−
x2

4
 4

y dy dx =
3

64 ∫
x=−4

4

∫
y=0

−
x2

4
 4

y dy dx =

=
3
64 ∫

−4

4

x  4 −
x2

4  dx = 0  (LE)

=
3

128 ∫
−4

4

 4 −
x2

4 
2

dx =
8
5

 (LE)

Flächenschwerpunkt:  Flächenschwerpunkt:  Lösung  1Lösung  1

53 Ma 2 –  Lubov  Vassilevskaya



  

Abb.  L13:  Der  Schwerpunkt  der  Fläche  A   zwischen  der  Funktion  y = f (x)  und  der  xAchse
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Abb.  L14:  Halbkreis  und  Schwerpunkt
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Flächenschwerpunkt:  Flächenschwerpunkt:  Lösung  1Lösung  1

yS =
1

AP−AH
 ySP AP − ySH

AH  =

Aus  Symmetriegründen  ist xS = 0

AH =
1
2

 r 2 ,       SH = 0,
4 r
3  

AP =
64
3
,       S P = 0,

8
5 

=
1

64
3

−
 r2

2 
8
5
⋅

64
3

−
4 r
3

⋅
 r2

2  =
204.8 − 4 r3

128 − 3 r2

S =  0,   
204.8 − 4 r3

128 − 3  r2 
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Flächenschwerpunkt:  Flächenschwerpunkt:  Lösung  1Lösung  1

Abb.  L15:  Schwerpunkt  S  der  Fläche  mit  herausgeschnittenem  Halbkreis  mit  Radius r = 1
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r = 2  :      S ≃ 0, 1.91
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Abb.  L16:  Schwerpunkt  S  der  Fläche  mit  herausgeschnittenem  Halbkreis  mit  Radius  r = 2



  

Flächenschwerpunkt:  Flächenschwerpunkt:  Lösung  1Lösung  1

r = 3  :      S ≃ 0, 2.24
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Abb.  L17:  Schwerpunkt  S  der  Fläche  mit  herausgeschnittenem  Halbkreis  mit  Radius r = 3  



  

Flächenschwerpunkt:  Flächenschwerpunkt:  Lösung  1Lösung  1

r = 3.2  :      S ≃ 0, 2.34

510 Ma 2 –  Lubov  Vassilevskaya

Abb.  L18:  Schwerpunkt  S  der  Fläche  mit  herausgeschnittenem  Halbkreis  mit  Radius r = 3.2  



  

Flächenschwerpunkt:  Flächenschwerpunkt:  Lösung  1Lösung  1

r = 3.3  :      S ≃ 0, 2.41

511 Ma 2 –  Lubov  Vassilevskaya

Abb.  L19:  Schwerpunkt  S  der  Fläche  mit  herausgeschnittenem  Halbkreis  mit  Radius r = 3.3



  

Flächenschwerpunkt:  Flächenschwerpunkt:  Lösung  1Lösung  1

r = 3.4  :      S ≃ 0, 2.5
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Abb.  L110:  Schwerpunkt  S  der  Fläche  mit  herausgeschnittenem  Halbkreis  mit  Radius r = 3.4
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