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Doppelintegral in kartesischen Koordinaten

Aufgaben, Teil 2: Beliebige Integrationsgrenzen
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Integrationsgrenzen: Aufgaben [-5

Bestimmen Sie die Integrationsgrenzen fiir das fol-
gende Doppelintegral

I £(x, y)da
A

Es wird uiber Flachen integriert, die durch die fol-
genden Kurven oder andere Angaben begrenzt wer-
den. Geben Sie jeweils zwer Moglichkeiten

Aufgabe 1: A :y=0, x=1, y=x

Aufgabe 2: 4 :(=1,0), (=1,1), (1,1), (2,0)

Aufgabe 3: 4 :(—=1,1), (0,0), (L,1)
2
Aufgabe 4: A Y= y=2

Aufgabe 5: A :y=
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Integrationsgrenzen: Aufgaben 6-8

Aufgabe 6: A :x=3"—-2, x=2

Aufgabe 7: A4 :x =y —4, y=x-—2

Aufgabe 8: A4 :x*+y*=1 x+y=1

1-A2
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Integrationsgrenzen: Losung I
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Abb. 1-1: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen (innere Integration nach x)
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Integrationsgrenzen: Losung I
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Integrationsgrenzen: Losung 2
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Abb. 2-1: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen (innere Integration nach x)

4 :(-1,0), (=L,1), (L,1), (2,0)
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Integrationsgrenzen:

y
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Abb. 2-2: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen (innere Integration nach y)
2 2-—x

1 1
f_ff(x,y)dAz _f {fxydydx-l—_f ffx y) dy dx

A x=-1 y= x=1 y=0
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Integrationsgrenzen: Losung 2

. 2-3: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen
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Integrationsgrenzen: Losung 3

5 |

Abb. 3-1: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen (innere Integration nach x)

0=1(0,0), A=(-1,1), B=(1,1)

y

[[rx.»yaa = [ av [ flx,y) dx
0 B==7

A Y

| —
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Integrationsgrenzen:

-0.5 ]

Abb. 3-2: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen (innere Integration nach y)

1
f xydy+fdxffxy)dy

—X xX= y=x

it = o

A —
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Integrationsgrenzen: Losung 4

o R

) ——————————

A=(-2,2), B=(22)

2
I rix,»yaa = [ ax [ fx,») dy

A X = _2 y= x2/2
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Integrationsgrenzen: Losung 4

Abb. 4-2: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen (innere Integration nach x)

2 V2 y
Wrx.vyda= [ d [  flx,y) dr
A y=0 x=—\/2y
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Integrationsgrenzen: Losung 4
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Abb. 4-3: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen
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Integrationsgrenzen: Losung 5

o T

Abb. 5-1: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen (innere Integration nach y);, A (-2, 2), B (3, 4.5)

3 3+x/2
[[rx,maa = [ ax [ f(x,y) dy
4 x=-2 y=x%12
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Integrationsgrenzen: Losung 5

Abb. 5-2: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen (innere Integration nach x); A (-2, 2), B (3, 4.5)

) OF 9/2 V2 y
I[rx.v)yaa = [ & [ flx.p)ax+ [ & [ flx, ) dx
A y=0 x=—\/27y y=2 x=2y—6
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Integrationsgrenzen: Losung 6

Abb. 6-1: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen (innere Integration nach x); A (2, 2), B (2, -2)

A :x=y2—2, x =2

2 2
Jrieyyaa = [ & | flx,p) dx
4 y=-2 x=y2—2
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Integrationsgrenzen: Losung 6

-3]

Abb. 6-2: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen (innere Integration nach y)

2 Vx+2
I rx,yyaa = [ ax [ f(x,y) dy
4 x==2 y=—Vx+2
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Integrationsgrenzen:

Abb. 7-1: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen (innere Integration nach x); A (5, 3), B (0, -2)
A :x=y2—4, y=x—2

3 y+2
Jrix.pyaa = | @ |  flx,p) dx
1-7a 4 y==2  x=y'-4 Ma 2 — Lubov Vassilevskaya



Integrationsgrenzen: Losung 7

Abb. 7-2: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen (innere Integration nach y)

0 Vx+4 5 Vx+4
[ fx,yaa= [ ax [  flx,y)av+ [ ax [ flx,») dy
A x=—4 y:—\/m x=0 y=x—2
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Integrationsgrenzen: Losung &
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Abb. 8-1: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen (innere Integration nach y)
1 Vi—x?
Jrixovaa= [ [ flxy)dya
x=0 y=1-—x

Ma 2 — Lubov Vassilevskaya

1-8a



Integrationsgrenzen: Losung &
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Abb. 8-2: Zur Bestimmung der Integrationsgrenzen (innere Integration nach Xx)
1 \/1 - y2
Wryaa= [ | rix.y)acay
y=0 x=1-y
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